1010 " ACADEMIE DES SCIENCES.

Si £ est modulaire, X correspond 4 la relation : z <y équivalent : A x|y est
complemente et le treillis quotient S, | X est un treillis distributif complémenté
de puissance 2"ou1 N est le nombre de parameéires mdependants dont on dispose
pour normer £2. Si £ est non seulement modulaire mais distributif, B(£) est
aussi dlstrlbutlf Enfin, si £ est complémenté, (L) est 1somorphe aL£.

ALGEBRE. — Une méthode pour la décomposition spectrals et !'inversion
des matrices. Note de M. JEAN-MARIE Souriau, présentée par M. Jean Chazy.

Soit A une matrice carrée d’ordre n. l\lous de51gnerons par T(A) la trace
de cette matrice (¢’ est—a—dlre la somme des éléments de la diagonale principale),
et par

P(x)=a"+ _1:1.7;"—1—{—. ot kn
le polynome caractéristique de celte maLrlce

Définissons comme suit les matrices B, :

B,—1 (matrice unité d’ordre 2),
B,=A — T(A),

B,== AB, — éT(ABi),

Bp= AB,_ — ‘5 T(AB,_,).

Nous avons démountré les résultats suivants : . o

1° Les quantités —T(A), — (1 /2)T(AB1), ..., —(1/n)T(AB,_,) sont-
les coefficients ,, ks, . . ., &, du polynome caractéristique. En particulier, le .
déterminant de A vaut [( — 1)y n]T(AB.,).

2° La matrice B.. est nulle, la matrice (—~—1)"“4 B,_, est la transposee de la
mamce adjointe de A, et, si A posséde une inverse, on a

A= — T B,

'3° En posant :
Q (2) = &' By + 2" 2By +. ..+ Bay,
on a '
|z —A]Q(x)=P(z),
T(Q (=) =P (=),

et, si #; est une racine simple de P (), la matrice Q (x;), qui n’est pas nulle,
estle covariant de Frobenius attaché a la valeur propre ; (c’est-a-dire le prodult
du mode & droite et du mode & gauche correspondants).
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Par consequent les calculs indiqués permettent d’obtemr :

1° Les coefficients du polynome caractéristique P(a);

2° La matrice adjointe et le déterminant de A

3¢ Si Pon calcule numerlquement les racines de P(x), les covariants de_
Frobenius correspondants, c’est-a-dire la représentation spectrale de A. \

Les calculs sont presque exclusivement composés de multlphcatlons matri-
cielles. Signalons, & titre de comparaison, que pour n=1o, le calcul du
déterminant et de la matrice adjointe nécessite par cette méthode 8100 additions
et 8oro multiplications, et que le calcul analogue par la méthode classique des
mineurs nécessilerait 37 287 gog additions et 62 832 gro multiplications.

De plus, les calculs sont systemathues, donc mécanisables, et leur durée peut
- étre prévue a priori, ce qui constitue un avantage lmportant de celte méthode
“sur le procede d’itération.

THEORIE DES FONCTIONS. — Sur [’ approzunation des jonctions continues.
Note de M. Marc Zamansky, présentée par M. Arnaud Denjoy.,

Nous indiquons dans cette Note. quelques nouveaux résultats obtenus par
une méthode déja employee Les notations sont les mémes que prece-
demment (). :

L. Majoration de P”(m) — Sofent F(TZ) une fonction continue de période 27

et P,() une suite de polynomes trigonométriques convergeant uniformément
vers F(x) de fagon que | P,,(z) — F(x)| = O[ E,(F)]. Silafonction conjuguée F’
de F existe et est continue a]ors, P ()| =0[nrE, (F)]+O[n max |, —F[].

LY

~On. voit alors que si max|P |/nE.(F) n’est pas borné pour new,

‘hm( ,,,(F)/max]c —F |>——o et si | P, |=0(n —“), ot o< a <1, I satisfait

n-kj

" o

4 une condition de Lipschitz d’ordre .

L. Série de Fourier et série conjuguée. — a. On peut par cette méthode
prouver que si quels que soient # et @, |F(w)——F(w” Y<A|x—a'|,
|0, — F|=0(1/r) (*), mais-que de plus si F'(«) existe et est continue
,(x) — F(@) = F'(2)n+o(1/n). : »

" b. S,(x) désignant la n*m* somme de Fourier de F(x) contz'nue, st S (x)n
tend vers zéro avec 1/n (en particulier si la série de Fourier converge uniformément),
la condition nécessaire et suffisante pour qu’au point x la série conjuguée converge

Ky

e

est 'quej“[F(,af:_-J,— 2t) — F(x —20)]colgtdt ait une limite pour c=o0 et la

() omptes rendus, 226, 1948, p. 1066; 221, 1948, p. 463.
(*) Zvemusn, Bulletin of American Mathematzcal Society; 1946.



